
3b) Par le théorème fondamental de l'analyse, x 7→
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u2 du est de classe C∞. Finalement, comme

x 7→ x est de classe C∞, φ est C∞ sur R∗
+ comme produit de fonctions de classe C∞.

3c) Par la formule de dérivation du produit, on trouve
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car si u > x, alors e−u ≤ e−x
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d'où la décroissance de φ.

4a) Soit x ∈ R∗
+. Alors par intégration par parties, puisque − 1
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Donc
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4b) On a, pour x > 0,
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et �nalement
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.

1


